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  .نمودار هر یک از توابع زیر را رسم کنید. 1
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+−=oفــرض کنیــد خطــی از مبــدأ بــر خــط      . 2 cbydx   عمــود باشــد .

  .مختصات تقاطع آنها را در مختصات قطبی تعین کنید

b
cx

b
dxy +−=  

ــه صــورت   ــورد نظــر ب xخــط م
b
dy ــه  . اســت = ــی ب ــه در مختصــات قطب ک

)(صورت 
b
dtg 1−=θ مطرح می شود.  

22

22

2

22

2

11

db
cr

db
d

db
b

cr

d
btgd

d
btgb

c
db

cr

b
cr

b
dـr

ــ

+
=

+
+

+

=

+
=

+
=

+=

)(cos())(sin(cossin

cossin

θθ

θθ

  

63را در مورد خط 2مسأله . 3 =+ yx حل کنید.  

3
4

6
63

11

==

==

r

tg ـ π
θ )(

  



 ٧          حد و پیوستگی: دومفصل 

  .نمودار توابع زیر را رسم کنید. 4
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  476 تمرین صفحه 10-1-5
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  .حل می شود 2این مساحت با انتگرال دوگانه در ریاضی ) حل
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مساحت ناحیه اي از صفحه را که بین اولین و دومـین دور از پـیچ ارشـمیدس    . 1
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=−θcosو خارج دلنماي  r=1مطلوب است مساحت داخل دایره. 5 1r  .  

22دو نمودار همدیگر را در ) حل
3 π

θ
π

θ ==   .قطع می کنند ,

2به علت تقارن، مساحت در فاصله 
π

θ ≤≤o کرده، دو برابر می کنیم را حساب.  

∫ ∫

∫

−=−−=−=

−−×=

2 2
2

2
2

4224
1

2
122

112
12

π π

π

π
θθθθθθ

θθ

o o

o

)sinsin()coscos(

))cos((

d

ds
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3طول منحنی . 1
3 θsinar πθرا در فاصله   = ≤≤o محاسبه کنید.  
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  .را پیدا کنید BCحول خط  OBCحجم حادث از دوران ناحیه  .1

  )حل



 )١(حل المسائل ریاضی عمومی           ٣٨

( ) ( )

( ) ( )

V y dx x dx

xx x dx x x

π π

π

= − = −

= − + = − +

∫ ∫

∫

3
4 42 22

43 544 3 2 2

8 8

3216 64 64
4 5

o o

o
o
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سـانتی   2سانتی متر، حفره اي به شـعاع   5در یک جسم کروي شکل به شعاع . 1

حجم قسمت باقیمانده جسم . متر ایجاد می کنیم محور حفره یک قطر کرده است
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محصور به  OBCمطلوب است حجم جسم حادث از دوران ناحیه . 2
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32محصور به منحنـی   OACاز دوران ناحیه مطلوب است حجم حادث . 3 xy = 

  . acها حول خط  xو محور  x=4و خط 
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ــاي    . 4 ــی ه ــه منحن ــه محصــور ب ــوب اســت حجــم حــادث از دوران ناحی مطل
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 )١(حل المسائل ریاضی عمومی           ٤٤

2xyناحیه اي که به سـهمی  . 5 xyو خـط   = حـول  . محـدود و در ربـع اول اسـت    =2
  .ها دوران می کند حجم جسم حاصل را تعین کنید yمحور 
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2xyجسمی را بیابید که از دوران ناحیه بـین سـهمی   حجم . 6 xyو خـط   = حـول   =2
  .ایجاد می شود  x=2خط 
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),(یک دیسک به شعاع و به مرکز . 7 ob  کهo≤≤ ab ر حول محوy   ها دوران مـی
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 ٤٥          حد و پیوستگی: دومفصل 
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xyyaxناحیه مثلثی . 8 ==>= ,, oo    حـول خـطabx دوران مـی کنـد و    =<

  .حجم جسم به دست آمده را حساب کنید. جسمی پدید می آورد
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