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  آخکندی : دبير رياضی 
 صفحه ١ 

 
   

  به نام حضرت دوست كه جهان از اوست

  مقدمه

چون در خود فرو رويم دانيم قطره اي بيش نيستيم كه در پرتو شعاع خورشيد تجزيه مولكولي چون خود را بنگريم پنداريم كه سر و گردني از ديگران بالاتريم ، 
      يي ها اما در اين كنش درون و برون جهاني را كه خداي جميل بر نظم رياضي به حد كمال نشانيد چون شبحي مي بينيم و تقليدوار به ترسيم آن زيبا .شويم

  !!هايي است كه با چشم سر نتوانش ديد  كه زيبايي مطلق در آن وراي دوردستنمي پردازيم غافل از آ

ها در واقع  انتگرال. را درتمام علوم طبيعي، انساني و غيره مورد مطالعه قرارداد توان كاربرد آن ات عالي را تشكيل داده كه ميها يك بحث اساسي رياضي نتگرالا
انتگرال  از، كاربرد هاي زيادي تعريف كرد مانند كار انجام شده در يك فر آيند ترموديناميكي  آن مساحت محصور در زير نمودار هستند و در فيزيك مي توان براي

انتگرال يكي ديگر از مبحث هايي  . توان آن را تغييرات كميت حاصل ضرب افقي و عمودي نمودار ناميد اما به طور كلي مي. آيد رابطه فشار و حجم به دست مي
 . و دانشجويان رشته هاي فني و مهندسي آن را مي آموزند هاي مختلفاست كه دانش آموزان رشته 

كه به ترتيب و به صورت مجزا از موضوعات مختلف رياضي مرتب گرديده و شامل مثال  شماست گزيده اي از فرمولهاي انتگرال گيري است كتابچه اي در پيش روي
خيلي ن فرمول ها به تعاريف ا، در ابتدا قبل از بي هن و كاربرد عملي آنها خوهد شدذدي است كه حل آنها سبب ماندگاري بيشتر اين فرمول ها در دهاي متع
اميدوارم كه مورد پسند  م ووري آنها بپردازآكه با توجه به نياز دانش آموزان و دانشجويان عزيز بر خود لازم دانستم به جمع از انتگرال بسنده نموده ايم  مختصري

  .ي خود ما را بي بهره ننمايند دوستان قرار گيرد و اساتيد رياضي سراسر كشور نقص هاي اين كتابچه را بر اينجانب ببخشايند و از راهنمايي ها

  

  با احترام

  )استان كردستان(عادل آخكندي دبير رياضي شهرستان ديواندره 

  com.gmail@3115adel: ايميل 

  ir.fera.www: وبگاه 
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  آخکندی : دبير رياضی 
 صفحه ٢ 

 
   

 :موزش انتگرال آخلاصه اي از 

برابر  Sinبراي مثال اگر مشتق تابع . مي توان گفت كه انتگرال گيري عكس عمل مشتق گيري است،  اگر مشتق را آموخته باشيد انتگرال چيست؟
Cos انتگرال تابع ، استCos  برابرSin مي باشد.  

ر بخواهيم همزمان دو عمل مشتق گيري و انتگرال گيري اگ .انتگرال نيز مانند مشتق داراي قواعد و حالت هاي خاص است كه بايستي آنها را فرابگيريد
  .در واقع هيچ كاري انجام نداده ايم زيرا اين دو عمل يكديگر را خنثي مي كنند، را روي تابعي انجام دهيم

تفكيك نموده و انتگرال تابع را ، اگر بين جملات تابعي جمع يا تفريق باشد .هنگام محاسبه ي انتگرال ضرايب عددي پشت انتگرال ضرب خواهند شد
  .هر يك از جملات را جداگانه محاسبه مي كنيم

  :در اينجا برخي از حالت هاي خاص انتگرال را كه قواعد خاصي دارند نام مي بريم 

  .دارند arcانتگرال هايي كه پاسخ 

  دارند Lnانتگرال هايي كه پاسخ 

  انتگرال توابع مثلثاتي

  وان هاي فرد به صورت انفراديبا ت كسينوسانتگرال توابع سينوس و 

  انتگرال توابع تانژانت و كتانژانت با توان هاي زوج بصورت انفرادي

  انتگرال معين

  انتگرال توابع قدر مطلق

  انتگرال توابع جزء صحيح

  انتگرال تابع براكت

  : a . اولين بار لايب نيتس نماد استانداردي براي انتگرال معرفي كرد
a

b
را به  b و aبطوريكه  نقاط ابتدا و انتهاي بازه هستند bو  

يك كميت  dxاز لحاظ تاريخي  .نمادي براي متغير انتگرال گيري است dxپذير است و  تابعي انتگرال fو  .ناميم ترتيب كرانهاي بالا و پايين انتگرال مي
  .ي بر پايه متفاوتي پايه گذاري شده استهر چند در تئوريهاي جديد، انتگرال گير. دهد بي نهايت كوچك را نشان مي

  تابع اوليه

  .بخواهيم معادله اصلي تابع را تعيين كنيم اين عمل را تابع اوليه مي ناميم هر گاه معادله مشتق تابعي معلوم باشد و

  :مي ناميم، هرگاه داشته باشيم   Y= F (x) + c را تابعي مانندy= f (x)    تابع اوليه: تعريف

 cعدد ثابت   y =( F(x) + c )'  y = f (x)  
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  آخکندی : دبير رياضی 
 صفحه ٤ 

 
   

  انتگرال گيري
  .انتگرال گيري به معني محاسبه سطح زير نمودار با استفاده از روشها وقوانين انتگرال گيري است

  
  ترين تعاريف در انتگرال مهم

 1854وسيله برنهارد ريمان در سال  انتگرال ريمان به. است) Lebesgue(انتگرال لبگ توان از انتگرال ريمان و  ترين تعاريف در انتگرال مي از مهم
تعريف ديگر را هنري لبگ ارائه داد كه طبق اين تعريف شرايط تعويض پذيري حد و انتگرال با  ، داد ارائه شد كه تعريف دقيقي را از انتگرال ارائه مي

) Riemann-Stieltjes(استيلچس  - توان به انتگرال ريمان از ديگر تعاريف ارائه شده در زمينه انتگرال مي. كرد شرط مساوي ماندن عبارت، ارائه مي
  . اشاره كرد

  محاسبه انتگرال

دهد تا از پاد مشتق براي محاسبه مقدار  اما قضيه اساسي به ما اجازه مي) يك عدد است(توجه كنيد كه انتگرال واقعاً پاد مشتق نيست  به اين نكته
  :  اند از بارتاي نيست و نياز به استفاده از تكنيكهاي انتگرالگيري دارد اين تكنيكها ع كار ساده fمعمولاً پيدا كردن پاد مشتق تابع . انتگرال استفاده كنيم

 وسيله تغيير متغير انتگرال گيري به  
 انتگرال گيري جزء به جزء  :       
 انتگرال گيري با تغيير متغير مثلثاتي   
 وسيله تجزيه كسرها انتگرال گيري به  

  با ترفند هايي حل كرد را ها  توان بعضي از انتگرال رود همچنين مي روش هايي ديگر نيز وجود دارد كه براي محاسبه انتگرالهاي معين به كار مي

  .در ادامه فرمول ها به طور كامل بيان شده اند 

  :فهرست محتوا 

  18تا شماره  1  انتگرال توابع كلي از شماره

  82تا شماره  19 اي از شمارهتابع چند جمله تگرال نا

  136تا شماره  92از شماره  مثلثاتيتگرال تابع نا

  154تا شماره  137از شماره  مثلثاتي معكوس تگرال تابعنا

  194تا شماره  155هايپربوليك از شماره  تگرال تابعنا

  204تا شماره  195معكوس هايپربوليك از شماره  تگرال تابعنا

  226تا شماره  196لگاريتم از شماره  تگرال تابعنا

  270تا شماره  227نمايي از شماره  تگرال تابعنا

  414تا شماره  271كسري و راديكالي از شماره  تگرال تابعنا
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  آخکندی : دبير رياضی 
 صفحه ٥ 

 
   

د ی  پر کار الول  ت ندی  :ه و  (   ا ی    –عادل آخ ر ریا   )د

ف  نوع  تابع  انتگرال تابع
ردي

  

  
1 فرمول

4 sin 4 sin  4 sin  
2 مثال

  
3 فرمول

٢ cos ٢ ٢ cos ٢  ٢ cos ٢  
4 مثال

١

١
    

5 فرمول

16
17

١٧
   16 

6 مثال

١

٢
٢   

7 فرمول

sin cos
١

٢
sin ٢  sin cos  

8 مثال

ln| |   
9 فرمول

cos

sin
ln|sin |  

cos
sin

 
10 مثال

´   
11 فرمول

cos sin sin  cos  
12 مثال

  
13 فرمول

cos sin sin  cos  
14 مثال

١

١
, ١  

15 فرمول

16
17

١٧
 16 

16 مثال

١
ln| |  ١

 
17 فرمول

cos

sin
ln|sin |  

cos
sin

 
18 مثال

 ١ 
19 فرمول
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  آخکندی : دبير رياضی 
 صفحه ٦ 

 
   

د ی  پر کار الول  ت ندی  :ه و  (ا ی    –عادل آخ ر ریا   )د

20 مثال 1 

  
21 فرمول

18 ١٨  ١٨ 
22 مثال

ln| |  ١
 

23 فرمول

ln| |  ١
 

24 مثال

١

١
, ١  

25 فرمول

16
17

١٧
 16 

26 مثال

١

١
, ١  

27 فرمول

٨ ١٢
8 ١٣

١٣
 ٨ ١٢ 

28 مثال

sin cos  sin  
29 فرمول

sin cos  sin  
30 مثال

sin ٢
1
2 sin cos  sin ٢ 

31 فرمول

sin ٢
1
2 sin cos  sin ٢ 

32 مثال

sin
sin ١ cos ١

sin ٢  sin  
33 فرمول

sin ١٠
sin ٩ cos

١٠

٩

١٠
sin ٨  sin ١٠ 

34 مثال

sin
cos

 sin  
35 فرمول

sin ١٢
cos ١٢

١٢
 sin ١٢  

36 مثال

sin ٢
1
2 sin cos  sin ٢ 

37 فرمول

sin ٧ ٢
1
2

sin 14
14  sin ٧ ٢ 

38 مثال

sin ٣
3 cos

4
cos 3
١٢

 sin ٣ 
39 فرمول



           www.fera.ir     فرمول هاي پركاربرد انتگرال

 

  آخکندی : دبير رياضی 
 صفحه ٧ 

 
   

ندی :ه و  ( ی   –عادل آخ ر ریا   )د

sin 2 3 3 cos 2
8

cos 6
24  sin ٢ ٣ 

40 مثال

cos sin  cos  
41 فرمول

cos sin  cos  
42 مثال

cos ٢
1
2 sin cos  cos ٢ 

43 فرمول

cos ٢
1
2 sin cos  cos ٢ 

44 مثال

cos
cos ١ sin ١

cos ٢  cos  
45 فرمول

cos ٩
cos ٨ sin

٩

٨

٩
cos ٧  cos ٩ 

46 مثال

cos
sin

 cos  
47 فرمول

cos
sin ١١

١١
 cos ١١  

48 مثال

cos ٢
1
2 sin cos  cos ٢ 

49 فرمول

cos 5 ٢
1
2 sin 5 cos 5  cos 5 2 

50 مثال

cos ٣
3 sin

4
sin 3
١٢

 cos ٣ 
51 فرمول

cos 5 3 3 sin 5
20

sin 15
60  cos 5 ٣ 

52 مثال

tan ln|sec | ln|cos |  tan  
53 فرمول

tan ln|sec | ln|cos |  tan  
54 مثال

tan٢ tan  tan٢  
55 فرمول

tan٢ tan  tan٢  
56 مثال

tan
١

١
tann ١ tann ٢  tan  

57 فرمول

tan4 tan٣

٣
tan٢  tan4  

58 مثال

tan
١
ln|sec |

١
ln|cos |  tan  

59 فرمول
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  آخکندی : دبير رياضی 
 صفحه ٨ 

 
   

ندی :ه و  ( ی   –عادل آخ ر ریا   )د

tan 6
١

6 ln|sec 6 |
١

6 ln|cos 6 |  tan 6  
60 مثال

tan٢
١
tan  tan٢  

61 فرمول

tan٢ ١٨
١

١٨
tan ١٨  tan٢ ١٨  

62 مثال

tan٣
١
ln|cos |

١

٢
sec٢  tan٣  

63 فرمول

tan3 7
1
7 ln|cos 7 |

1
14 sec

2 7  tan٣ ٧  
64 مثال

cot ln|sin |  cot  
65 فرمول

cot ln|sin |  cot  
66 مثال

cot٢ cot  cot٢  
67 فرمول

cot٢ cot  cot٢  
68 مثال

cot
١

١
cotn ١ cotn ٢  cot  

69 فرمول

cot٣
١

٢
cot٢ cot١  cot٣  

70 مثال

cot
١
ln|sin |  cot  

71 فرمول

cot
١
ln|sin |  cot  

72 مثال

sec ln|sec tan | ln tan 4 4  sec  
73 فرمول

sec ln|sec tan | ln tan 4 4  sec  
74 مثال

sec٢ tan٢  sec٢  
75 فرمول

sec٢ tan٢  sec٢  
76 مثال

sec٣
١

٢
sec tan

١

٢
ln|sec tan |  sec٣  

77 فرمول

sec٣
١

٢
sec tan

١

٢
ln|sec tan |  sec٣  

78 مثال

sec
١

١
sec ٢ tan

٢

١
sec ٢  sec  

79 فرمول
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  آخکندی : دبير رياضی 
 صفحه ٩ 

 
   

ندی :ه و  ( ی   –عادل آخ ر ریا   )د

sec6 1
5 sec

4 tan
4
5 sec4  sec6  

80 مثال

sec
1
ln|sec tan |

1
ln tan 4 4  sec  

81 فرمول

sec 2
1
2 ln|sec 2 tan 2 |

1
2 ln tan

2
4 4  sec ٢  

82 مثال

sec٢
1
tan٢  sec٢  

83 فرمول

sec٢ ٨٠
1
80 tan

٢ ٨٠  sec٢ ٨٠  
84 مثال

csc ln|csc cot | ln tan 2  csc  
85 فرمول

csc ln|csc cot | ln tan 2  csc  
86 مثال

csc٢ cot  csc٢  
87 فرمول

csc٢ cot  csc٢  
88 مثال

csc٣
1
2 cot csc

١

٢
ln|csc cot |  csc٣  

89 فرمول

csc٣
1
2 cot csc

١

٢
ln|csc cot |  csc٣  

90 مثال

csc
١

١
csc ٢ cot

٢

١
csc ٢  csc  

91 فرمول

csc5 1
4 csc

3 cot
3
4 csc3  csc5  

92 مثال

csc
1
ln|csc cot |

1
ln tan 2  csc  

93 فرمول

csc ٧
1
7 ln|csc ٧ cot 7 |

1
7 ln tan

7
2  csc ٧  

94 مثال

csc٢
1
cot  csc٢  

95 فرمول

csc٢ ٧
1
7 cot ٧  csc٢ ٧  

96 مثال

sin cos
1
2 sin

2 ١

٢
cos٢  sin cos  

97 فرمول

sin cos
1
2 sin

2 ١

٢
cos٢  sin cos  

98 مثال

sin cos
cos

2
cos

2  sin cos 99 فرمول 



           www.fera.ir     فرمول هاي پركاربرد انتگرال

 

  آخکندی : دبير رياضی 
 صفحه ١٠ 

 
   

ندی :ه و  ( ی   –عادل آخ ر ریا   )د

sin 5 cos 2 cos 3
10

cos 7
14  sin 5 cos 2 100 مثال 

sin cos
sin

2
sin

2  sin sin 101 فرمول 

sin 5 cos 2 sin 3
10

sin 7
14  sin 5 sin 2 102 مثال 

sin cos
sin

2
sin

2  cos cos 103 فرمول 

sin 5 cos 2 sin 3
10

sin 7
14  cos 5 cos 2 104 مثال 

sin٢ cos
١

٣
sin٣  sin٢ cos  

105 فرمول

sin٢ cos
١

٣
sin٣  sin٢ cos  

106 مثال

sin cos
sin 1 cos 1 ١

sin cos ٢  sin cos  
107 فرمول

sin٧ cos٣
sin8 cos2

10
٢

١٠
sin٧ cos١  sin٧ cos٣  

108 مثال

sin cos
sin 1 cos 1 ١

sin ٢ cos  sin cos  
109 فرمول

sin7 cos3 sin6 cos4

10
6

10 sin5 cos3  sin٧ cos٣  
110 مثال

sin cos٢
١

٣
cos٣  sin cos٢  

111 فرمول

sin ٣٩ cos٢ ٣٩
١

١٠٧
cos٣ ٣٩  sin ٣٩ cos٢ ٣٩  

112 مثال

sin٢ cos
sin 2

4 2
sin

2
sin 2

4 2  sin٢ cos  
113 فرمول

sin٢ 5 cos 2 sin 8
32

sin 5
4

sin 12
48  sin٢ 5 cos 2  

114 مثال

sin٢ cos
cos 2

4 2
cos

2
cos 2

4 2  cos٢ sin  
115 فرمول

sin٢ 5 cos 2 cos 8
32

cos 2
4

cos 12
48  cos٢ 5 sin 2  

116 مثال

sin2 cos2
8

sin 4
32  sin٢ cos٢  

117 فرمول

sin2 15 cos2 15 8
sin 60

480  sin2 15 cos2 15  
118 مثال

sin sin cos  sin 119 فرمول 
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  آخکندی : دبير رياضی 
 صفحه ١١ 

 
   

ندی :ه و  ( ی   –عادل آخ ر ریا   )د

sin sin cos  sin 120 مثال 

sin cos 1 cos  sin 121 فرمول 

10 sin 10 cos 10 9 cos  10 sin 122 مثال 

sin
sin

2
cos  sin 123 فرمول 

sin 7
sin 7

49
cos 7

7  sin 7 124 مثال 

cos cos sin  cos 125 فرمول 

cos cos sin  cos 126 مثال 

sin sin 1 sin  cos 127 فرمول 

10cos 10 sin 10 9 sin  10 cos 128 مثال 

sin
cos

2
sin  cos 129 فرمول 

sin 9
cos 9

81
sin 9

9  cos 9 130 مثال 

sec tan sec  sec tan  
131 فرمول

sec tan sec  sec tan  
132 مثال

sec tan
١
sec , ٠ sec tan  

133 فرمول

sec١٢ tan
١

١٢
sec١٢  sec١٢ tan  

134 مثال

sec csc ln|tan |  sec csc  
135 فرمول

sec csc ln|tan |  sec csc  
136 مثال

sin 1 sin 1 √1 2  sin 1  
137 فرمول

sin 1 sin 1 √1 2  sin 1  
138 مثال

sin 1 2 2 1
4 sin 1 √1 2

4  sin 1  
139 فرمول
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  آخکندی : دبير رياضی 
 صفحه ١٢ 

 
   

ندی :ه و  ( ی   –عادل آخ ر ریا   )د

sin 1 2 2 1
4 sin 1 √1 2

4  sin 1  
140 مثال

sin 1 1
1

1 sin 1
1

√1 2  sin 1  
141 فرمول

5 sin 1 1
6

6 sin 1
6

√1 2  5 sin 1  
142 مثال

cos 1 cos 1 √1 2  cos 1  
143 فرمول

cos 1 cos 1 √1 2  cos 1  
144 مثال

cos 1 2 2 1
4 cos 1 √1 2

4  cos 1 145 فرمول 

cos 1 2 2 1
4 cos 1 √1 2

4  cos 1 146 مثال 

cos 1 1
1

1 cos 1
1

√1 2  cos 1  
147 فرمول

8 cos 1 1
9

9 cos 1
9

√1 2  8 cos 1  
148 مثال

tan 1 tan 1 1
2 ln 1 2  tan 1  

149 فرمول

tan 1 tan 1 1
2 ln 1 2  tan 1  

150 مثال

tan 1
2 1

2 tan ١

٢
 tan 1  

151 فرمول

tan 1
2 1

2 tan ١

٢
 tan 1  

152 مثال

tan 1 1
1

1 tan 1
1

1 2  tan 1  
153 فرمول

3 tan 1 1
4

4 tan 1
4

1 2  3 tan 1  
154 مثال

sinh cosh  sinh  
155 فرمول

sinh cosh  sinh  
156 مثال

sinh
1
cosh  sinh  

157 فرمول

sinh 8
1
8 cosh 8  sinh 8  

158 مثال

cosh sinh  cosh 159 فرمول 
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  آخکندی : دبير رياضی 
 صفحه ١٣ 

 
   

ندی :ه و  ( ی   –عادل آخ ر ریا   )د

cosh sinh  cosh 160 مثال 

cosh
1
sinh  cosh  

161 فرمول

cosh 21
1
21 sinh 21  cosh 21  

162 مثال

tanh ln|cosh |  tanh  
163 فرمول

tanh ln|cosh |  tanh  
164 مثال

tanh
1
ln|cosh |  tanh  

165 فرمول

tanh 3
1
3 ln|cosh 3 |  tanh 3  

166 مثال

coth ln|sinh |  coth  
167 فرمول

coth ln|sinh |  coth  
168 مثال

coth
1
ln|sinh |  coth  

169 فرمول

coth ١٠
1
10 ln|sinh 10 |  coth ١٠  

170 مثال

sech tan 1 sech  sech  
171 فرمول

sech tan 1 sech  sech  
172 مثال

sech2 tanh  sech2  
173 فرمول

sech2 tanh  sech2  
174 مثال

csch ln tanh 2  csch  
175 فرمول

csch ln tanh 2  csch  
176 مثال

csch2 coth c csch2  
177 فرمول

csch2 coth c csch2  
178 مثال

cos cosh
1

2 2 sin cosh cos sinh  cos cosh 179 فرمول 
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  آخکندی : دبير رياضی 
 صفحه ١٤ 

 
   

ندی :ه و  ( ی   –عادل آخ ر ریا   )د

cos 2 cosh 3
1
13 2 sin 2 cosh 3 3cos 2 sinh 3  cos 2 cosh 3 180 مثال 

cos sinh
1

2 2 cos cosh sin sinh  cos sinh 181 فرمول 

cos 4 sinh 5 1
41 5 cos 4 cosh 5 4sin 4 sinh 5  cos 4 sinh 5 182 مثال 

sin cosh
1

2 2 cos cosh sin sinh  sin cosh 183 فرمول 

sin 4 cosh 5 1
41 4 cos 4 cosh 5 5sin 4 sinh 5  sin 4 cosh 5 184 مثال 

sin sinh
1

2 2 sin cosh cos sinh  sin sinh 185 فرمول 

sin 7 sinh 8 1
113 8 sin 7 cosh 8 7cos 7 sinh 8  sin 7 sinh 8 186 مثال 

sinh cosh
1

4 2 sinh 2  sinh cosh  
187 فرمول

sinh 4 cosh 4
1
16 8 sinh 8  sinh 4 cosh 4  

188 مثال

sinh cosh
1

2 2 sinh cosh cosh sinhsinh cosh  
189 فرمول

sinh 6 cosh 2
1
32 2 sinh 6 cosh 2 6cosh 6 sinh 2  sinh 6 cosh 2  

190 مثال

sech tanh sech  sech tanh  
191 فرمول

sech tanh sech  sech tanh  
192 مثال

csch coth csch  csch coth  
193 فرمول

csch coth csch  csch coth  
194 مثال

sinh 1 sinh 1 √ 2 1  sinh 1  
195 فرمول

sinh 1 sinh 1 √ 2 1  sinh 1  
196 مثال

cosh 1 cosh 1 √ 2 1  cosh 1  
197 فرمول

cosh 1 cosh 1 √ 2 1  cosh 1  
198 مثال

tanh 1 tanh 1 1
2 ln 1 2  tanh 1  

199 فرمول
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  آخکندی : دبير رياضی 
 صفحه ١٥ 

 
   

ندی :ه و  ( ی   –عادل آخ ر ریا   )د

tanh 1 tanh 1 1
2 ln 1 2  tanh 1  

200 مثال

sech 1 sech 1 tan 1
1

1
1  sech 1  

201 فرمول

sech 1 sech 1 tan 1
1

1
1  sech 1  

202 مثال

csch ١ csch ١ log 1 1
1
2  csch ١  

203 فرمول

csch ١ csch ١ log 1 1
1
2  csch ١  

204 مثال

ln ln  ln  
205 فرمول

ln ln  ln  
206 مثال

ln ln  ln  
207 فرمول

ln 2 ln 2  ln 2  
208 مثال

ln 1
2 ln 2  ln

 
209 فرمول

ln 3 1
2 ln 3 2  ln 3

 
210 مثال

ln ln     , 0 ln  
211 فرمول

ln 7 8
8
7 ln 7 8     , 0 ln 7 8  

212 مثال

ln 2 2 ln 2 2 2 tan 1 2    ln 2 2  
213 فرمول

ln 2 81 ln 2 81 18 tan 1
18 2  ln 2 81  

214 مثال

ln 2 2 ln 2 2 ln 2     ln 2 2  
215 فرمول

ln 2 16 ln 2 16 4 ln
4
4 2     ln 2 16  

216 مثال

ln 2 1
4 2 tan 1 2

√4 2 2 2 ln 2  
ln 2  

217 فرمول

 ‐‐‐‐‐‐‐‐‐‐‐‐‐‐‐‐‐‐‐‐‐‐‐‐‐‐‐‐‐ 
218 مثال

ln 2
1
4

2 1
2

2
2

2 ln  ln  
219 فرمول
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  آخکندی : دبير رياضی 
 صفحه ١٦ 

 
   

ندی :ه و  ( ی   –عادل آخ ر ریا   )د

ln 6 5
5
12

1
4

2 1
2

2 25
36 ln 6 5  ln 6 5  

220 مثال

ln 2 2 2
2

2
1
2

2
2

2 ln 2 2 2  ln 2 2 2  
221 فرمول

ln 4 9 2
2

2
1
2

2 4
9 ln 4 9 2  ln 4 9 2  

222 مثال

ln
1

1 2 1 ln 1  ln  
223 فرمول

7 ln
8

64 8 ln 1  7 ln  
224 مثال

١

ln
ln|ln |  ١

ln
 

225 فرمول

١

ln
ln|ln |  ١

ln
 

226 مثال

ln
  

227 فرمول

6
6
ln 6  6  

228 مثال

  
229 فرمول

  
230 مثال

1
  

231 فرمول

5 1
5

5  5  
232 مثال

١   
233 فرمول

١   
234 مثال

١
٢ ١   

235 فرمول

5 1
25 5 1 5  5  

236 مثال

٢ ٢ ٢ ٢  ٢  
237 فرمول

٢ ٢ ٢ ٢  ٢  
238 مثال

3 3 3 2 6 6  ٣  
239 فرمول
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  آخکندی : دبير رياضی 
 صفحه ١٧ 

 
   

ندی :ه و  ( ی   –عادل آخ ر ریا   )د

3 3 3 2 6 6  ٣  
240 مثال

2
٢ ٢

٢

٢
٣  2  

241 فرمول

2 ٣
٢

٣

٢

٩

٢

٢٧
٣  2 ٣  

242 مثال

1 1   
243 فرمول

9 5 1
5

9 5 ٩

5
8 5  9 5  

244 مثال

٢ √π

2√
√  

٢
 

245 فرمول

١٠ ٢ √π

2√10
√١٠  ١٠ ٢

 
246 مثال

٢ √π

2√
√  

٢
 

247 فرمول

١٠ ٢ √π

2√10
√١٠  ١٠ ٢

 
248 مثال

√
٢

√π
٢

٠

 √  
249 فرمول

√ 14 ٢

√π
٢

٠

 √ 14  
250 مثال

٢ 1
2

٢
 ٢

 
251 فرمول

6 ٢ 1
12

6 ٢
 6 2

 
252 مثال

٢ ٢ 1
4 ٣ √

٢

٢
 ٢ ٢

 
253 فرمول

2 6 2 1
4 216 √6 12

6 2
 ٢ 6 ٢

 
254 مثال

sin
١

٢
sin cos  sin  

255 فرمول

sin
١

٢
sin cos  sin  

256 مثال

cos
١

٢
sin cos  cos  

257 فرمول

cos
١

٢
sin cos  cos  

258 مثال

sin
١

٢ ٢ sin cos  sin  
259 فرمول
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  آخکندی : دبير رياضی 
 صفحه ١٨ 

 
   

ندی :ه و  ( ی   –عادل آخ ر ریا   )د

20 sin 10
1

500
20 20 sin 10 10cos 10  20 sin 10  

260 مثال

cos
١

٢ ٢ sin cos  cos  
261 فرمول

4 cos 6
1
52

4 6 sin 6 4cos 6  4 cos 6  
262 مثال

sin
١

٢
cos cos sin  sin  

263 فرمول

sin
١

٢
cos cos sin  sin  

264 مثال

cos
١

٢
cos sin sin  cos  

265 فرمول

cos
١

٢
cos sin sin  cos  

266 مثال

cosh
٢ ٢ cosh sinh  cosh  

267 فرمول

6 cosh 8
6

28 6 cosh 8 8 sinh 6  6 cosh 8  
268 مثال

sinh
٢ ٢ cosh sinh  sinh  

269 فرمول

12 sinh 13
12

25 13 cosh 13 12 sinh 13  12 sinh 13  
270 مثال

√
٢

٣

٢

٣
√   

√  
271 فرمول

√2 3 1 2
3 √2 3   

√2 3 
272 مثال

√
2

15 2 2 2 3 2 2  √  
273 فرمول

√ 7
2
15 98 7 3 2  √ 7 

274 مثال

√
2

2 3
٣
٢ 1√  √  

275 فرمول

√2 1
2

2 3 2 1
٣
٢ ٢ 1√2 1  √2 1 

276 مثال

√

٢

٣ ٢ ٢ √  
√

 
277 فرمول

√8 9
2

243 9 16 √8  
√8 9 

278 مثال

٢

√

2
15 3 ٨ ٢ ٣ ٢ ٢ ٤ √  

٢

√
 

279 فرمول



           www.fera.ir     فرمول هاي پركاربرد انتگرال

 

  آخکندی : دبير رياضی 
 صفحه ١٩ 

 
   

ندی :ه و  ( ی   –عادل آخ ر ریا   )د

2

√3 5
2

1875 72 75 2 60 √3 5  
٢

√3 5 
280 مثال

√

2 √
2 1

٢

2 1
١

√
 √

281 فرمول 

٢

√ 9
2 ٢√ 9
9 2 1

٢

9 2 1 √ 9
 

٢

√ 9 
282 مثال

√

١

√
ln

√ √

√ √
 

١

√
 

283 فرمول

√3 5
١

√٣
ln

√3 5 √٣

√3 5 √٣
 

١

√3 5  
284 مثال

١

√

√
١ ١

٢ ٣

٢ ١

١
١√

 
١

√
 

285 فرمول

١

√

√
١ ١

٢ ٣

٢ ١

١
١√

 
١

√
 

286 مثال

√ 2√
√

 
√

 
287 فرمول

√5
2√5 5

√5
 √5

 
288 مثال

√
٢

√
٢ √

 
√

٢  
289 فرمول

√5
٢

√5 ١

٢ √5
 √5

٢  
290 مثال

1
2 ln| |   

291 فرمول

4 5
1
25 4 5 4 ln|4 5 |  

4 5  
292 مثال

٢ 1
2

2 4 2 2 ln| |  
٢

 
293 فرمول

٢

4 5
1
25 4 5 2 16 4 5 32 ln|4 5 |  

٢

4 5  
294 مثال

١
ln  

1
 

295 فرمول

2 9
١

٢
ln

2 9
 

1
2 9  

296 مثال

1
2

1
٢ ln  

1
2  

297 فرمول

1
2 2 9

1
2

9
4 ln

2 9
 

1
2 2 9  

298 مثال

1
1 2 tan ١  1

1 2 
299 فرمول
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  آخکندی : دبير رياضی 
 صفحه ٢٠ 

 
   

ندی :ه و  ( ی   –عادل آخ ر ریا   )د

1
1 2 tan ١  1

1 2 
300 مثال

1
2 2

١
tan ١  

1
2 2 

301 فرمول

1
9 2

١

٣
tan ١

٣
 

1
9 2 

302 مثال

2 2
١

٢
ln| 2 2|  2 2 

303 فرمول

16 2
١

٢
ln|16 2|  

16 2 
304 مثال

2

2 2 tan ١  
2

2 2 
305 فرمول

2

36 2 6 tan ١

6  
2

36 2 
306 مثال

3

2 2
1
2

2 ١

٢
2ln| 2 2|  

3

2 2 
307 فرمول

3

49 2
1
2

2 ١

٢
49ln|49 2|  

3

49 2 
308 مثال

1
2 2

١

٢
ln  

1
2 2 

309 فرمول

1
81 2

١

١٨
ln

٩

٩
 

1
81 2 

310 مثال

1
2 2

١

٢
ln  

1
2 2 

311 فرمول

1
2 4

١

4 ln
٢

٢
 

1
2 4 

312 مثال

١ ١
ln| |  

١
313 فرمول 

١

٣ ٩

١

٣
ln|٣ ٩|  

١

٣ ٩
314 مثال 

1
2

1
 

1
2 

315 فرمول

1
8 2

1
8  

1
8 2 

316 مثال

1 n 1
n 1 n 2   

317 فرمول

1 n 1
n 1 n 2   

318 مثال

1
√ 2 2 ln 2 2  

1
√ 2 2 

319 فرمول
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  آخکندی : دبير رياضی 
 صفحه ٢١ 

 
   

ندی :ه و  ( ی   –عادل آخ ر ریا   )د

1
√ 2 25

ln 2 25  
1

√ 2 25 
320 مثال

1
√ 2 2 sin ١  

1
√ 2 2 

321 فرمول

1
√64 2 sin ١

٨
 

1
√64 2 

322 مثال

√ 2 2
2 2  

√ 2 2 
323 فرمول

√ 2 9
2 9  

√ 2 9 
324 مثال

√ 2 2 √ 2 2  
√ 2 2 

325 فرمول

√4 2 √4 2  
√4 2 

326 مثال

2

√ 2 2
١

٢
2 2 ١

٢
٢ ln 2 2  

2

√ 2 2 
327 فرمول

2

√ 2 9
١

٢
2 9

١

٢
٢ ln 2 9  

2

√ 2 9 
328 مثال

2

√ 2 2
١

٢
√ 2 2 ١

٢
٢ sin ١  

2

√ 2 2 
329 فرمول

2

√225 2
١

٢
√225 2 ١

٢
225 sin ١

١5  
2

√225 2 
330 مثال

1
√ 2

١

√
ln ٢ ٢ 2  

1
√ 2  

331 فرمول

1
√5 2

١

√5
ln ١٠ ٢ 5 √5 2  

1
√5 2  

332 مثال

√ 2

١
√ 2

٢
٢
٣

ln ٢ ٢ 2  

√ 2  
333 فرمول

√ 2

١
√ 2

٢
٢
٣

ln ٢ ٢ 2  

√ 2  
334 مثال

1
2 2

3
2 2√ 2 2  

1
2 2

3
2
335 فرمول 

1

81 2
3
2 81√81 2  

1
81 2

3
2
336 مثال 

1
√ 2 2 cos 1  

1
√ 2 2 

337 فرمول

1
√81 2 cos 1

9  
1

√81 2 
338 مثال

1
√ 2 2

1
sec 1  

1
√ 2 2 

339 فرمول
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  آخکندی : دبير رياضی 
 صفحه ٢٢ 

 
   

ندی :ه و  ( ی   –عادل آخ ر ریا   )د

1
√ 2 36

1
6 sec

1
6  

1
√ 2 36

340 مثال 

1
2

2
√4 2 tan

1 2
√4 2  1

2  
341 فرمول

1
5 2 3 2

2
√40 9

tan 1 10 3
√40 9

 1
5 2 3 2 

342 مثال

1 ١
ln  

1
 

343 فرمول

1
7 5

١

٢
ln

7
5  

1
7 5  

344 مثال

2 ln| |  2 
345 فرمول

9 2
9

9 ln|9 |  
9 2 

346 مثال

√ 2 2
2√

2 2
2

2 ln √ 2 2  2 2 
347 فرمول

√4 2
2√4 2 2ln √4 2  4 2 

348 مثال

2√ 2 2
٨

2 2 2 √ 2 2
4

8 ln √ 2 2  2 2 2 
349 فرمول

2√ 2 2
٨

2 2 2 √ 2 2
4

8 ln √ 2 2  2 2 2 
350 مثال

√ 2 2
√ 2 2 ln

√ 2 2
 

√ 2 2
 

351 فرمول

√49 2
√49 2 7ln

7 √49 2
 

√49 2
 

352 مثال

√ 2 2

2
√ 2 2

ln √ 2 2  
√ 2 2

2  
353 فرمول

√49 2

2
√49 2

ln √49 2  
√49 2

2  
354 مثال

1
√ 2 2

1
ln

√ 2 2
 

1
√ 2 2 

355 فرمول

1
√25 2

1
5 ln

5 √25 2
 

1
√25 2 

356 مثال

١
٢√ 2 2

√ 2 2

2  
١

٢√ 2 2 
357 فرمول

١
٢√25 2

√25 2

25  
١

٢√25 2 
358 مثال

٢ ٢
1
2

٢ ٢
١

٢
٢ sin ١  ٢ ٢ 

359 فرمول
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  آخکندی : دبير رياضی 
 صفحه ٢٣ 

 
   

ندی :ه و  ( ی   –عادل آخ ر ریا   )د

√25 2 1
2 √25 2 1

2 25 sin 1
5  25 ٢ 

360 مثال

2√ 2 2
8 2 2 2 √ 2 2

4

8 sin ١  ٢ ٢ ٢ 
361 فرمول

2√٨١ 2
8 2 2 ٨١ √٨١ 2

4

8 sin ١

٩
 ٢ ٨١ ٢ 

362 مثال

√ ٢ ٢
٢ ٢ ln

√ ٢ ٢

 
٢ ٢

 
363 فرمول

√4 2
√4 2 2 ln

2 √4 2
 

√4 2
 

364 مثال

√ ٢ ٢

٢

1
٢ ٢ sin ١  

٢ ٢

٢  
365 فرمول

√١٠٠ ٢

٢

1
١٠٠ ٢ sin ١

١٠
 

١٠٠ ٢

٢  
366 مثال

1
√ ٢ ٢

1
ln

√ ٢ ٢

 
1
٢ ٢

 
367 فرمول

1
√49 2

1
7 ln

7 √49 2
 

1
√49 2 

368 مثال

1
٢√ ٢ ٢

١
٢

٢ ٢  
1

٢ ٢ ٢
 

369 فرمول

1
٨١√٢ ٢

١

٨١
٨١ ٢  

1
٢ ٨١ ٢

 
370 مثال

2 2 ١

٣
2 2

3
2  2 2 

371 فرمول

2 25
١

٣
2 25

3
2  2 25 

372 مثال

√ 2 2
2√

2 2
2

2 ln √ 2 2  √ 2 2 
373 فرمول

√ 2 400 2√
2 400

400
2 ln √ 2 400  √ 2 400 

374 مثال

2√ 2 2
8 2 2 2 √ 2 2

4

8 ln √ 2 2  2√ 2 2 
375 فرمول

2√ 2 10 8 2 2 10 √ 2 10
100
8 ln √ 2 10  2√ 2 10 

376 مثال

√ 2 2
√ 2 2 cos ١

| |
 

√ 2 2
 

377 فرمول

√ 2 15
√ 2 15 √15 cos 1 √15

| |
 

√ 2 15
 

378 مثال

√ 2 2

2
√ 2 2

ln √ 2 2  
√ 2 2

2  
379 فرمول
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  آخکندی : دبير رياضی 
 صفحه ٢٤ 

 
   

ندی :ه و  ( ی   –عادل آخ ر ریا   )د

√ 2 39
2

√ 2 39
ln √ 2 39  

√ 2 39
2  

380 مثال

1
2√ 2 2

√ 2 2

2  
1

2√ 2 2 
381 فرمول

1
2√ 2 45

√ 2 45
45  

1
2√ 2 45

 
382 مثال

1
2 2

3
2 2√ 2 2  

1
2 2

3
2
383 فرمول 

1
2 89

3
2 89√ 2 89

 
1

2 89
3
2
384 مثال 

√2 2
2 √2 2

٢

٢
cos ١  √2 2 

385 فرمول

√10 2 5
2 √10 2

2

2 cos 1 5
5  √10 2 

386 مثال

√2 2 2 2 3 2

6 √2 2
٣

٢
cos ١  √2 2 

387 فرمول

√16 2 2 2 8 192
6 √16 2 ٨٣

٢
cos ١

٨

٨
 √16 2 

388 مثال

√2 2
√2 2 cos ١  

√2 2
 

389 فرمول

√14 2
√14 2 ٧ cos ١

٧

٧
 

√14 2
 

390 مثال

√2 2

2
√2 2

cos ١  
√2 2

2  
391 فرمول

√18 2

2
√18 2

cos ١
٩

٩
 

√18 2
2  

392 مثال

1
√2 2 cos ١  

1
√2 2 

393 فرمول

1
√20 2 cos ١

١٠

١٠
 

1
√20 2 

394 مثال

√2 2 √2 2 cos ١  
√2 2 

395 فرمول

√8 2 √8 2 4 cos 1 4
4  

√8 2 
396 مثال

2

√2 2
3

2 √2 2 ٣ ٢

٢
cos ١  

2

√2 2 
397 فرمول

2

√6 2
9

2 √6 2 ٢٧

٢
cos ١

٣

٣
 

2

√6 2 
398 مثال

1
√2 2

√2 2
 

1
√2 2 

399 فرمول
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  آخکندی : دبير رياضی 
 صفحه ٢٥ 

 
   

  

  

 

ندی :ه و  ( ی   –عادل آخ ر ریا   )د

1
√30 2

√30 2

15  
1

√30 2 
400 مثال

√
2
3

٣
٢  √  

401 فرمول

√ 15
2
3 15

٣
٢  √ 15 

402 مثال

1
√

٢√  
1

√
 

403 فرمول

1
√ 3

٢√ 3  
1

√ 3 
404 مثال

1
√

٢√  
1

√
 

405 فرمول

1
√56

٢√56  
1

√56  
406 مثال

√
2
3

3
2

2
5

5
2  √  

407 فرمول

√ 4
8
3 4

3
2

2
5 4

5
2  √ 4 

408 مثال

3
2

2
5

5
2  3

2 
409 فرمول

1
3
2

2
5 1

5
2  1

3
2 

410 مثال

√

2
3 2 √  

√
 

411 فرمول

√ 11
2
3 22 √ 11  

√ 11 
412 مثال

tan ١   
413 فرمول

1 1 tan ١
1
١

 1  
414 مثال


